Nombres complexes : activités d’approche 

1) Résoudre l’équation z² + 1 = 0 d’inconnue z dans 
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2) On suppose qu’il existe un ensemble que l’on notera 
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 contenant l’ensemble 
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 tel que cette équation admet au moins une solution, soit i cette solution, peut-on donner une valeur réelle pour i ?, pour i² ?

3) Tout élément de cet ensemble 
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 est un nombre complexe par définition et on admet que la somme, le produit de deux nombres complexes est un nombre complexe.
a) Quels sont parmi les nombres suivants ceux qui sont des nombres complexes :  
-3 ; i² ; i ; 5 + i ; 0
b) Quels sont parmi les nombres suivants ceux qui sont des nombres réels : 
 -3 ; i² ; i ; 5 + i ; 0

4) On suppose que toutes les propriétés algébriques dans 
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 peuvent être reprises dans 
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( exemples : pour tous nombres z et z’ appartenant à 
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 on a : 
*   ( z + z’)² = z² + 2zz’ + z’²
*   (z – z’)(z + z’) = z² - z’² 
*   z ( 0 = 0 ( z = 0
*   z ( 1 = 1 ( z = z  etc. ) 
Simplifier les expressions suivantes : 
A = 4i² ;  B = (1 – i)(1 + i) ;  C = (1 + 2i)² 
a)  Quels sont parmi A, B, C, les nombres qui sont des nombres complexes ? 
b)  Quels sont parmi A, B, C, les nombres qui sont des nombres réels ?
c)  Quelle est la forme générale d’un nombre complexe ?

5) Peut-on toujours exprimer un nombre réel quelconque en fonction de i ? 
exemple exprimer en fonction de i les nombres réels suivants : 
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 ; -5 ; 2  ; 
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-


6) Mettre les nombres suivants sous la forme ( i² où ( est un nombre réel 
-1 ; -9 ; - 4  ;  -3 ; 1 ;  9 ; 

7) On considère l’équation z² - 2z + 2 = 0 à résoudre dans 
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a) Vérifier que cette équation n’a pas de solution dans 
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b) Vérifier que les nombres : z = 1 – i  et z’ = 1 + i  sont  des solutions de cette équation dans 
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c) Pour montrer que ce sont bien les deux seules solutions dans 
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Mettre le polynôme z² - 2z + 2 sous la forme canonique 
Mettre l’expression z² - 2z + 2 sous la forme d’une différence de deux carrés 
( utiliser 6) ) et résoudre l’équation dans 
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